68. ro¢nik Matematickej olympiady, 2018/2019

Ulohy krajského kola kategérie C (madarska verzia)

1. Egy 68 x 68-as tablazat minden mez6jét be kell festeniink harom szin (piros, kék,
fehér) valamelyikével. Hanyféle képpen tudjuk ezt megtenni tgy, hogy minden
sorban és minden oszlopban elhelyezked6 tetszoleges harom szomszédos mez6
tartalmazzon mindharom szinli mezét?

2. Mennyi az a lehet6 legkisebb 0sszeg, amely olyan négy természetes szam Osszege,
amelyek paronkénti legnagyobb kozos osztdi 2, 3, 4, 5, 6 és 97 Adj meg egy ilyen
Osszegli megfelel6 szamnégyest és indokold meg, hogy miért nem létezik ettol kisebb
Osszegli megfeleld szamnégyes!

3. Az ABCD parallelogramma AB oldalan, ahol |AB| = 1, fel vannak véve azok a
K és L pontok, amelyekre [BK| = 5 és |BL| = 5. A C'D oldaldn pedig felvettiik
azokat a P és () pontokat, amelyekre [CP| = 3 és |[CQ| = 1. Jelslje X az LD
és K P egyenesek metszéspontjat, Y pedig a BD és L() egyenesek metszéspontjat.
Bizonyitsd be, hogy az XY egyenes felezi a BC' oldalt!

4. Az a, b, ¢ valdés szamok mind nagyobbak, mint % és kielégitik az ab+ bc + ca = %

feltételt. Bizonyitsd be, hogy ekkor fennall az

a+b+e>a?+b%+c2

egyenlotlenség!

A C kategéria keriileti forduléjara
2019. aprilis 2-an (kedden)

délelott kell sort keriteni tigy, hogy legkésébb 10 érakor kezd6djon és a versenyzoknek
a feladatok megoldasara 4 dra alljon a rendelkezésiikre. A versenyz& mindegyik
feladatért 6 pontot szerezhet. Sikeres megoldénak nyilvanul az a versenyz6, aki 10
vagy tobb pontot szerez. A verseny folyamén tilos a szamoldogépek és egyéb mas
elektronikus segédeszkozok, valamint barmilyen irasos jegyzetek hasznalata. Ezeket
a feltételeket a verseny kezdete el6tt kell a versenyzék tudomaéasara hozni.

A feladatok megoldéasai a verseny napjan 14 ératél megtekintheték lesznek a kovet-
kez6 weboldalakon: www.olympiady.sk és skmo. sk.
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